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Funcao de utilidade indireta
Definicao

Sejam as fungdes de demanda x1(p1, p2, m) e x2(p1, P2, M)
resultantes da solucao do problema de maximizar a funcao de
utilidade U(x1, x2) dada a restricao orgamentaria

p1x1 + p2x2 = m. A funcao de utilidade indireta, notada por
V(p1, p2, m), retorna, para os valores de p1, p> e n a utilidade
obtida ao se resolver esse problema

V(p1, p2, m) = U(x1(p1, P2, M), )X2(P1, p2, M))
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Exemplo - preferéncias Cobb-Douglas

Funcao de utilidade

U(x1, x2) =x1%x217%, O0<a<1
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Exemplo - preferéncias Cobb-Douglas

Funcao de utilidade

U(x1, x2) =x1%x217%, O0<a<1

Funcdes de demanda

m m
x1(p1, p2. m)=a— e xz(p1,p2,m)=(l-a)—
P1 P2

Funcao de utilidade indireta

m°é m 1-a m
V(Plrpz'm)=[a—} [(1—a)—] —aP(1-a)t———
p1%p2-—°
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Sumario

9 Funcao dispéndio e demanda compensada
@ Funcdo dispéndio
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A funcgao de dispéndio, notada por e(p1, p2, u), € uma fungao
gue retorna a resposta a seguinte questao: que renda deve
ser dada a um consumidor para garantir que, com essa renda,

dados os precos pi1 e p», ele obtenha, ao maximizar sua
utilidade, o nivel de utilidade u?

Desse modo, e(p1, p2, u) é definida por

V(p1, p2, €(p1, p2, u)) =u
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Exemplo: preferéncias Cobb-Douglas

A funcao de utilidade indireta

m

V(p1, p2, m)=a%(l —a)l 78—
(P, p2.m) =& =) i
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Exemplo: preferéncias Cobb-Douglas
A funcao de utilidade indireta

m
p1pot-a

o

V(p1, p2, m) =a?(1—a)'~?

~ A

Funcao dispéndio:

V(p1, p2, €(p1, p2, U)) =u

o
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Exemplo: preferéncias Cobb-Douglas
A funcao de utilidade indireta

V(p1, pz, m) = a*(1 - a) = ————
p12p2t-a
Funcdo dispéndio:
V(p1, p2, €(p1, p2, U)) =u
e p ,u
= aa(l — a)l_aLf) =u
p1°p2-~2

o

Roberto Guena de Oliveira () Preferéncias 5 de abril de 2012 8/73



Exemplo: preferéncias Cobb-Douglas
A funcao de utilidade indireta

V(p1, pz, m) = a*(1 - a) = ————
p12p2t-a
Funcdo dispéndio:
V(p1, p2, €(p1, p2, U)) =u
e p ,u
= aa(l — a)l_aLf) =u
p1°p2-~2
= e( u) — UM
P1,P2,U) = 21— a)i-a

o
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Observacoes

@ Se considerarmos u uma constante, a funcao e(pi, p2, U)
passa a ter apenas dois argumentos e seu grafico
descrevera a superficie de iso-utilidade indireta associada
ao nivel de utilidade u.
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Observacoes

@ Se considerarmos u uma constante, a funcao e(pi, p2, U)
passa a ter apenas dois argumentos e seu grafico
descrevera a superficie de iso-utilidade indireta associada
ao nivel de utilidade u.

@ Se adicionalmente considerarmos p, uma constante, a
funcao e(pi1, p2, u) para a ter apenas um argumento
variavel e seu grafico sera uma curva de iso-utilidade
indireta.
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Funcao dispéndio e curvas de iso-utilidade

indireta

V(p1, p2, m)=uz
m = e(p1, P2, U2)

V(p1,p2, m)=u1
m = e(p1, p2, U1)

V(plr p_2' m) =Uug
m = e(p1, P2, Uo)

P1
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Funcdes de demanda compensada

Definimos as funcdes de demanda compensada ou hicksiana
pelos bens 1 e 2, notadas respectivamente por hi(p1, p2, u) e
hz(p1, p2, u) como

hi(p1, p2, U) = x1(P1, P2, €(P1, P2, U))

hz(p1, p2, U) = x2(p1, P2, €(P1, P2, U))
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Exemplo: preferéncias Cobb-Douglas

Funcdes demanda e dispéndio

m
x1(p1, P2, M) =a—
P1

p1°p2t—?

e(p1, P2, U) = U————
(P1, P2, U) 2(1-a)ia
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Exemplo: preferéncias Cobb-Douglas

Funcdes demanda e dispéndio

m
x1(p1, P2, M) =a—
P1

plapzl—a

e(p1, P2, U) = U————
(P1, P2, U) 2(1-a)ia

Funcao demanda compensada (bem 1)

hl(pll P2, U) = Xl(pll P2, e(pl, P2, U))
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Exemplo: preferéncias Cobb-Douglas
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papl—a _
Ugsizay—s { a pzT"’
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Exemplo: derivando curvas com p, =1

X2 m

X1 P1

X1
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Exemplo: derivando curvas com p, =1

X2 m

X1 - P1

X1
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Exemplo: derivando curvas com p, =1
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Exemplo: derivando curvas com p, =1

X2 m
u(xi, x2)=u*
L)
.
\
X1 P1

P1

[ )

X1
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Exemplo: derivando curvas com p, =1

X1 P1

X1

Roberto Guena de Oliveira () Preferéncias 5 de abril de 2012 13/73



Exemplo: derivando curvas com p, =1

X1 —~ P1

X1
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Exemplo: derivando curvas com p, =1

X1 —~ P1

X1

1
X1
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Exemplo: derivando curvas com p, =1

m=e(p1,1,u*)
v(p1, 1, m)=u*

X2 m

ml

hi(p1,1,u*)
X1

1,0
X1 Xy
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e(p1, p2, u) € cbncava em relacao a p;

p; P1
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e(p1, p2, u) € cbncava em relacao a p;

pi“ P1

x¥ =xi(py,p3.m*) x3 =xa(p, ps, m*)
u* =U(xS, x3)=V(p},py, m*)
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e(p1, p2, u) € cbncava em relacao a p;

_ * %y %
m_plxl +p2X2

p; P1
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e(p1, p2, u) € cbncava em relacao a p;

m*

* y %
p2X2

_ * * K
m=p1X; +P; %

p; P1
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e(p1, p2, u) € cbncava em relacao a p;

_ * * K
m=p1X; +P; %

m*

* y %
p2X2

pi“ P1

¥ =xi(pk,pl,m*) xX=xa(p},pi,m*)
u* =U(x{, x3)=V(p;, py, m*)

X
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e(p1, p2, u) € cbncava em relacao a p;
m = p1X{ +p;X;

m = e(p1, p5,u*)
v(p1, py,m)=u*

* y %
p2X2

b P1

1

_hl(pl p2' ) ; h2(p1 pz' )
u* =U(X}, x3)=V(p},pl,m*)
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Lema de Shephard

oe(p1, p2, u)

— = hi(p1, p2, U
op1 1(P1 )

oe(p1, p2, u)

———— = ha(p1, p2, U)
op2
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Exemplo: preferéncias Cobb-Douglas

Funcao dispéndio

plapzl—a

e ,P2,U)=U—"""—"7—
(P1, P2, u) 2(1 = 2yl
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Exemplo: preferéncias Cobb-Douglas

~ . A .

Funcao dispéndio

plapzl—a
a?(l-a)l-2

Funcao demanda compensada

oe(p1, p2, u)
op1

e(p1, p2,U)=u

hi(p1, p2,u) =

R R RRRRRRRRRRRRERRRRERRRRRRERRRREEEE
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Exemplo: preferéncias Cobb-Douglas

~ . A .

Funcao dispéndio

o )= u p12prt-2
P1,p2,U) = —aa(l—a)l‘a
Funcao demanda compensada:
oe(p1, p2, u)
hi(p1, p2, U) = ———
op1
el p12pt-a

=—u
ap1 a(l-a)l-2

R R RRRRRRRRRRRRERRRRERRRRRRERRRREEEE
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Exemplo: preferéncias Cobb-Douglas

~ . A .

Funcao dispéndio

e(py, pa, u) = u P2
P1,p2,U) = a?(1—a)l-s
Funcao demanda compensada:
oe(p1, p2, u)
hi(p1, p2,U) = ———
op1
el p12pt-a p12~tpyt-a
— —al—————
ap1 a(l-a)l-2 a?(l—a)l-e

R R RRRRRRRRRRRRERRRRERRRRRRERRRREEEE
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Exemplo: preferéncias Cobb-Douglas

~ . A .

Funcao dispéndio

o )= u p1°p2t—?
P1,p2,U) = —aa(l —a)i-
Funcao demanda compensada:
oe(p1, p2, u)
hi(p1, p2,U) = ————
op1
el p12pt-a p12~tpyt-a
= —au———
ap1 a(l-a)l-2 a?(l—a)l-e
|: a p2i| 1-a
=Uu —_—
l-ap

R R RRRRRRRRRRRRERRRRERRRRRRERRRREEEE
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Curvas de iso-utilidade indireta para bens

normais

P1
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Curvas de iso-utilidade indireta para bens

inferiores

|

P1
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Curvas de iso-utilidade indireta para bens

inferiores

P1
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Curvas de iso-utilidade indireta para
preferéncias quase-lineares
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Lei da demanda compensada

A demanda compensada de um bem é nao crescente em
relacao ao preco desse bem, ou seja

py > pd = hi(pl, p2, m) < h1(p3, p2, M)
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Lei da demanda compensada

A demanda compensada de um bem é nao crescente em
relacao ao preco desse bem, ou seja

py > pd = hi(pl, p2, m) < h1(p3, p2, M)

Observacao:

A lei da demanda nao é valida para a demanda nao
compensada, uma vez que os bens Giffen sao teoricamente
possiveis.
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Curvas de demanda marshalliana e de

demanda compensada — bem normal

P1

X1(p1, p5, m*)

X1
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Curvas de demanda marshalliana e de

demanda compensada — bem normal

P1

X1(p1, p5, m*)

X1
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Curvas de demanda marshalliana e de

demanda compensada — bem normal

P1

hi(p1, P, v(PY, p5. m*))

X1(p1, p5, m*)

X1
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Curvas de demanda marshalliana e de

demanda compensada — bem normal

P1
hi(p1, p3 ., v(p, p3, m*))
pYF-—----
1
! X1(p1, p5, m*)
|
| |
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Curvas de demanda marshalliana e de

demanda compensada — bem normal

h1(p1, p3, v(py, P3, m*))

P1

hi(p1, P, v(PY, p5. m*))
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Curvas de demanda marshalliana e de

demanda compensada - bem inferior

P1

X1(p1, P35, M™*)

hl(pl, p;, V(plr p;I m*))

X1
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Curvas de demanda marshalliana e de

demanda compensada - preferéncias
quase-lineares

P1

0
P

=h1(p1, p3, v(p), P3, m™))
=h1(p1, p3, v(p1, P53, M*))

X1
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Sumario

e Medidas de variagao de bem estar individual
@ Variacao compensatoéria
@ Variacao equivalente
@ Comparacoes
@ Excedente do consumidor
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Variacao compensatoéria

Seja uma mudanc¢a nos precos e na renda do consumidor dos
valores iniciais (p9, p3, m°) para os valores finais (p1, p3, m*).
Associada a essa mudanca definimos a variacao
compensatoria na renda desse consumidor (VC) como a
reducao na renda (ou o negativo do aumento na renda)
necessaria(o) para fazer com que, a partir dos precos e renda
finais (py, p3, m*), o consumidor volte a obter em equilibrio, o
mesmo nivel de utilidade que obtia com os precos e renda
originais, (p?, p3, m°).
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Variacao compensatéria — definicdes
equivalentes

Usando a funcao de utilidade indireta:

V(py, py, m* = VC) = V(pf, p3, m°)
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Representacao grafica - reducao em

p(])- P1
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Representacao grafica - reducao em

V(p1, P2, M) = ug
m = e(p1, P2, Uo)
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Representacao grafica - reducao em
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Representacao grafica — aumento em

V(p1, p2, m) = uo
m = e(p1, P2, Uo)

V(p1, p2, M) =Uo
m = e(p1, P2, Uo)
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Reducao em - representacao alternativa.

X2

P‘l)Xl +pP2X2 =M

X1
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Reducao em - representacao alternativa.

X2

P1X1+p2x2 = e(py, p2, V(pY, p2, m))

X1
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Reducao em - representacao alternativa.
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Variacao equivalente

Seja uma mudanc¢a nos precos e na renda do consumidor dos
valores iniciais (p9, p3, m°) para os valores finais (p1, p3, m*).
Associada a essa mudanca definimos a variacao equivalente
na renda desse consumidor (VE) como o aumento na renda
(ou o negativo da reducao na renda) necessario(a) para fazer
com que, a partir dos precos e renda iniciais (p?, p9, m°), o
consumidor passasse a obter em equilibrio, 0 mesmo nivel de
utilidade que obteria com os precos e renda finais,

(p1, p3, mh).
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Variacao equivalente - definicdes equivalentes

Usando a funcao de utilidade indireta:

V(pY, p3, m® + VE) = V(p1, p3, m*)
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Variacao equivalente - definicdes equivalentes

Usando a funcao de utilidade indireta:

V(pY, p3, m® + VE) = V(p1, p3, m*)

v

Usando a fungao dispéndio:

VE = e(p?, p3, V(p1, p3, m*)) —m°
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Representacao grafica - reducao em

V(p1, P2, M) = ug
m = e(p1, P2, Uo)
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Representacao grafica - reducao em

V(p1,p2, m)=u1
m = e(p1, p2, U1)

V(p1, P2, M) = ug
m = e(p1, P2, Uo)

Roberto Guena de Oliveira () Preferéncias 5 de abril de 2012 34/73



Representacao grafica - reducao em

V(p1,p2, m)=u1
m = e(p1, p2, U1)

V(p1, P2, M) = ug
m = e(p1, P2, Uo)

Roberto Guena de Oliveira () Preferéncias 5 de abril de 2012 34/73



Representacao grafica — aumento em

V(p1, p2, m)=u1
m = e(p1, p2, U1)

V(p1, p2, M) =Uo
m = e(p1, P2, Uo)
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Reducao em - representacao alternativa.

X2

P‘l)Xl +P2X2=m

X1
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Reducao em - representacao alternativa.

X2

P1X1+p2x2 = e(p, p2, V(p1, p2, m))

X1
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Reducao em - representacao alternativa.
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e - reducao em

V(p1,p2, m)=u1
m = e(p1, p2, U1)

V(p1, P2, M) = ug
m = e(p1, P2, Uo)
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S —aumento em

V(p1, p2, m) = uo
m = e(p1, P2, Uo)

V(p1, P2, M) =u1
m = e(p1, P2, U1)
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Comparando as medidas

Variacao apenas no preco de um bem

Bens normais VC < VE
Bens inferiores VC > VE
Preferéncias quase-lineares VC = VE
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Variacao compensatéria e equivalente e

demanda compensada

O caso de uma mudanca em p1

Variacao compensatoéria

Py
VC = e(p?, p2, u°) — e(py, p2, u°) = J h1(p1, p2, u®)dp1
o

Variacao equivalente

P
VE = e(p?, pa, u*) — e(p1, pa, u*) = f h1(p1, p2, u*)dpy
P1

\

Nas quais u® = V(p% p2,m) e u'=V(p1, p2, m)
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Variacdes compensatoria e equivalente como

areas

Var. compensatoria

P1
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Variacdes compensatoria e equivalente como

areas

Var. compensatoria Variacao equivalente

P1 P1

h1(p1, p2,ul)

 h1(p1, p2, u0) : :
X1 X1
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Variacdes compensatoria e equivalente como

areas
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Excedente do consumidor

Em se tratando de um bem com demanda independente da
renda (preferéncias quase-lineares), as duas areas do slide
anterior coincidem e sao chamadas variacao no excedente do

consumidor.
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Uma medida aproximada

P1

x1(p1,p2,m)

X1
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ANPEC - concurso 2008, questao 2

Um consumidor tem a funcdo de utilidade U(x, y) = x%y1~9,
com 0 <a <1, emque x é a quantidade do primeiro bem e y
a do segundo. Os precos dos bens sao, respectivamente, p e
g, e m é a renda do consumidor. Julgue as afirmacdes:

Q A demanda do consumidor pelo primeiro bem sera
X=m/p
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ANPEC - concurso 2008, questao 2

Um consumidor tem a funcdo de utilidade U(x, y) = x%y1~9,
com 0 <a <1, emque x é a quantidade do primeiro bem e y
a do segundo. Os precos dos bens sao, respectivamente, p e
g, e m é a renda do consumidor. Julgue as afirmacdes:

Q A demanda do consumidor pelo primeiro bem sera

X=m/p F
@ A demanda do consumidor pelo segundo bem sera
y=(1-a)m/aq F

Q@ Sem=1.000,a=1/4 e g=1, entdo o consumidor ird
adquirir 250 unidades do segundo bem.
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Um consumidor tem a funcdo de utilidade U(x, y) = x%y1~9,
com 0 <a <1, emque x é a quantidade do primeiro bem e y
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X=m/p F
@ A demanda do consumidor pelo segundo bem sera
y=(1-a)m/aq F

Q@ Sem=1.000,a=1/4 e g=1, entdo o consumidor ird
adquirir 250 unidades do segundo bem. F
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ANPEC - concurso 2008, questao 2

© Suponhaque: m=288,a=1/2ep=q=1.Seq
guadruplicar, serd necessario triplicar a renda do
consumidor para que ele figue tao bem quanto antes,
pelo calculo de sua variagcdo compensatoria.
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ANPEC - concurso 2008, questao 2

© Suponhaque: m=288,a=1/2ep=q=1.Seq
guadruplicar, serd necessario triplicar a renda do
consumidor para que ele figue tao bem quanto antes,
pelo calculo de sua variagcdo compensatoria. F

© Suponha que m =288, a =1/2 e imagine que, apds uma
situacao inicial em que p = q =1, q tenha quadruplicado.
Pelo calculo da variacao equivalente, a variacdo de
bem-estar corresponderda a reducdo de sua renda a
metade, aos precos iniciais.
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Questao 02 de 2007

Sendo U(x, y) a fungdo que representa a utilidade atribuida

por um consumidor a uma cesta (x, y) qualquer, julgue as
proposicoes:

© Se U(x,y) = x%P*, sendo a e B dois nimeros positivos, as
preferéncias do consumidor nao sao bem-comportadas.
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por um consumidor a uma cesta (x, y) qualquer, julgue as

proposicoes:

© Se U(x,y) = x%P*, sendo a e B dois nimeros positivos, as
preferéncias do consumidor nao sao bem-comportadas. F

Q Se U(x,y) =x+In(y) e se a demanda ¢ interior, entdo a
variacao no excedente do consumidor decorrente de uma
variacao no preco do bem y mede a variacao no
bem-estar do consumidor.
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Efeitos substituicao e renda

Definicao

O efeito substituicao associado a uma mudanca no preco do
bem 1 de p‘l’ para p%, com o preco do bem dois e a renda
constantes em p, e m é dado por
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Definicao

O efeito substituicao associado a uma mudanca no preco do
bem 1 de p‘l’ para p%, com o preco do bem dois e a renda
constantes em p, e m é dado por
ES = h1(p1, p2, V(PY, p2, m)) — x1(p%, p2, m)
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Efeitos substituicao e renda

O efeito substituicao associado a uma mudanca no preco do
bem 1 de p‘l’ para p%, com o preco do bem dois e a renda

constantes em p, e m é dado por

ES = h1(p1, p2, V(PY, p2, m)) — x1(p%, p2, m)
= h1(py, P2, V(p3, p2, m)) — h1(pY, p2, V(pY, p2, m))

O efeito renda associado a uma mudanca no preco do bem 1
de pg para p%, com o preco do bem dois e a renda constantes

em p> e m é dado por

ER = x1(p3, p2, m) — h1(p3, p2, V(pY, p2, m))
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llustracao grafica — reducao de preco, bem

normal

P1
. h1(p1, p3, v(p3, p3, m*))
pl ______
1
pl _______I__ * *
. x1(p1, p3, m*)
| : |
1 1
ef. substituicao —— [ X1
ef. rendq ! L

ef. total ——Lt—
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llustracao grafica — aumento de preco, bem

inferior

P1

X1(P1, P53, Mm*)

pl _____
hi(p1, p3, v(p1, P53, M*))

I
1 |
] |
[ |
[ |
1] |
] |
11 |

+ 1

— ef. substituicao X1
b I ef. renda
''«— ef. total
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Outra ilustracao grafica - bem normal, reducao

em

X2
p9x1+p2x2a =m

X1
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Outra ilustracao grafica - bem normal, reducao
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X2
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Roberto Guena de Oliveira () Preferéncias 5 de abril de 2012 51/73



Outra ilustracao grafica - bem normal, reducao

em

X2

X1
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Outra ilustracao grafica - bem normal, reducao

em

X2

pix1+p2x2 = e(pi, p2, V(PY, p2, m))

X1
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Outra ilustracao grafica - bem normal, reducao

em

X2

X1
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Outra ilustracao grafica - bem normal, reducao

em

X2

fEfeito preco Xl
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Outra ilustracao grafica - bem normal,

em

X2

Efeito substituicdo —

fEfeito preco

X1

reducao
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Outra ilustracao grafica - bem normal,

em

X2

K fEfeito preco Xl
Efeito substituigd0 ———>——> Efeito renda

reducao
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Trés possibilidades

Bens normais: Efeitos substituicdo e renda tém a mesma
direcao.
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Trés possibilidades

Bens normais: Efeitos substituicdo e renda tém a mesma
direcao.

Bens inferiores ordinarios: Efeitos substituicdo e renda tém
sinal contrario e efeito substituicdo é maior, em
modulo, ao efeito renda.

Bens de Giffen: Efeitos substituicao e renda tém sinal
contrario e efeito renda é maior, em médulo, ao
efeito substituicao.
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Efeitos substituicao e renda de Slutsky

Convencoes

Apr=p;—p} X} =x1(p3, p2, M)
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Efeitos substituicao e renda de Slutsky

Convencoes

Apr=p;—p} X} =x1(p3, p2, M)

Os efeitos substituicao e renda de Slutsky (respectivamente
ESS e ERS) associados a uma mudanca no preco do bem 1 de
p‘l) para p%, com o preco do bem dois e a renda constantes em

p2> € m sao dados por

ESS = x1(p}, p2, M + Ap1xX2) = x1(p, p2, M)

v
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Efeitos substituicao e renda de Slutsky

Convencoes

Apr=p;—p} X} =x1(p3, p2, M)

Os efeitos substituicao e renda de Slutsky (respectivamente
ESS e ERS) associados a uma mudanca no preco do bem 1 de
p‘l) para p%, com o preco do bem dois e a renda constantes em

p2> € m sao dados por

ESS = x1(p}, p2, M + Ap1xX2) = x1(p, p2, M)

ERS = x1(p1, P2, M) — X1(P], P2, M+ Ap1X?)

v
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A equacao de Slutsky

Derivacao

hi(p1, p2, u) = x1(p1, P2, €(P1, P2, U))
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Equacao de Slutsky em elasticidades

0X1 oh1 9x1
op1  9dp1 om
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Equacao de Slutsky em elasticidades

0X1 oh1 9x1
op1  9dp1 om

oX1p1  ohp1 ox1 piXxa

op1 X1 - op1h1 omx;
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Equacao de Slutsky em elasticidades

0X1 oh1 9x1
op1  9dp1 om

oX1p1  9hip1  ax1mpix;

ap1Xx1 oprhi amx1 m
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Equacao de Slutsky em elasticidades

0X1 oh1 9x1
op1 dp1 om

oX1p1  9hip1  ax1mpix;

ap1Xx1 oprhi amx1 m

€1,1 = €hy,p; — Si€1,m

5 de abril de 2012 56 /73
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Compra e Venda — exemplo 1

Efeito de um aumento em

P1
) wW1+w2

X1
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Compra e Venda — exemplo 1

Efeito de um aumento em
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Compra e Venda — exemplo 2

Efeito de um aumento em

P1
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O caso de compra e venda

A funcao de demanda do bem 1 é x1(p1, p2, m(p1, p2)) na qual

m(pi, P2) = p1wW1 + P2w2.
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O caso de compra e venda

A funcao de demanda do bem 1 é x1(p1, p2, m(p1, p2)) na qual

m(pi, P2) = p1wW1 + P2w2.

Assim

Efeito renda
dx1 _ X1 N axlw1 _dotacéo
dp1 9p1 [9m
axq oh:1 ax1

= + (w—x1)
dp1 op1 om

Caso o bem 1 seja normal e o consumidor seja ofertante

liguido desse bem, o efeito renda total (ordindrio + dotagao)

terd sinal contrério ao efeito substituicao.
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Minimizacao de gastos

Qual é o valor da cesta de bens mais barata que garanta que
um consumidor com preferéncias representadas por uma

fungao de utilidade U(x1, x2) atinja um nivel minimo de
utilidade u?
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Minimizacao de gastos

Qual é o valor da cesta de bens mais barata que garanta que
um consumidor com preferéncias representadas por uma
funcao de utilidade U(x1, x2) atinja um nivel minimo de
utilidade u?
Trata-se de resolver o problema:

)r(?lxg P1X1 + p2X2
sujeito a U(x1, x2) = U
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Solucao matematica

O problema

min X X
in P1X1 + p2Xx2

sujeito a U(x1, x2) > U
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Solucao matematica
O problema

)r(nln P1X1 + p2X2
1,X

sujeito a U(x1, x2) > U

O Lagrangiano

L = p1Xx1+ p2x2 —A(U(x1, x2) — U)
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Solucao matematica
O problema

min  pix1+p2x2
X1,X2

sujeito a U(x1, x2) > U

| A\

O Lagrangiano

L = p1Xx1+ p2x2 —A(U(x1, x2) — U)

Condicdes de 1?ordem
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Funcdes de demanda compensada e funcao
dispéndio

Funcao de demanda compensada

Sejam hi(p1, p2, u) e ha(p1, p2, u) as fungdes que geram as
guantidades étimas dos bens 1 e 2, respectivamente, para o
problema de minimizacao de gastos. Elas sao chamadas
funcdes de demanda compensadas ou funcdes de demanda
hicksianas.
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Funcdes de demanda compensada e funcao
dispéndio

Funcao de demanda compensada

Sejam hi(p1, p2, u) e ha(p1, p2, u) as fungdes que geram as
guantidades étimas dos bens 1 e 2, respectivamente, para o
problema de minimizagcao de gastos. Elas sao chamadas
funcdes de demanda compensadas ou funcdes de demanda
hicksianas.

| \

A funcao dispéndio

A funcao dispéndio, notada por e(p1, p2, u), é a fungdo que
determina o gasto 6timo associado ao problema de
minimizacao de gasto. Ela é definida por

e(p1, p2, u) = p1hi(p1, p2., u) + p2h2(p1, p2, u)

o
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ANPEC 2012 -Questao 02

Com relacao a racionalidade das escolhas dos consumidores e
seus impactos sobre o nivel de bem estar, observa-se que
(assinale falso ou verdadeiro):

© Suponha que o consumidor sé pode consumir
guantidades ndo negativas dos bens e possui preferéncias
representadas pela seguinte funcao utilidade:
U(x1, x2) = —x1X2 . Pode-se afirmar que as preferéncias
desse consumidor satisfazem as propriedades de
monotonicidade e convexidade.
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© Se a Taxa de Dispéndio (medida pela relacdo entre os
respectivos gastos) com a aquisicao de 2 bens, em dois
momentos no tempo, for superior ao indice de Precos de
Laspeyres, os consumidores se defrontam com uma
melhoria do bem estar no final do periodo.
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ANPEC 2012 -Questao 02

@ Se o indice de Quantidade de Laspeyres for inferior a
unidade, os consumidores estao em melhor posicao
(maior utilidade) no periodo base comparado ao periodo
corrente.
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© O Excedente do Consumidor corresponde exatamente a
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© Considerando os impactos de variacdes dos precos, a
Variacao Equivalente (VE) é medida pela renda que deve
ser transferida ao consumidor para que, aos precos finais,
ele alcance a mesma utilidade daquela inicial.
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ser transferida ao consumidor para que, aos precos finais,
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ANPEC 2012 —-Questao 03

Com relacao as escolhas 6timas dos consumidores,
constata-se que:

Q Se as preferéncias do individuo estdo representadas pela
funcao utilidade U(x, y) = 2x +y e os precos dos bens sao
px = py = 2, entdo uma redugao de py para px = 1 resulta
num Efeito Substituicao igual a zero.
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© Se dois bens x e y sdo complementares perfeitos e o
preco do bem x decresce, entao o Efeito Renda é zero e o
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ANPEC 2012 —-Questao 03

Com relagao as escolhas 6timas dos consumidores,
constata-se que:

@ A negatividade do Efeito Substituicdo decorre
diretamente do Axioma Forte da Preferéncia Revelada.
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© No caso de preferéncias do tipo Cobb-Douglas, a
Elasticidade-Preco Cruzada da demanda por bens é nula,
enquanto a Elasticidade-Preco da demanda por cada um
deles é unitaria (em maédulo).
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constata-se que:

@ A negatividade do Efeito Substituicdo decorre
diretamente do Axioma Forte da Preferéncia Revelada. F

© No caso de preferéncias do tipo Cobb-Douglas, a
Elasticidade-Preco Cruzada da demanda por bens é nula,
enquanto a Elasticidade-Preco da demanda por cada um
deles é unitaria (em maédulo). \Y

@ Nas fungdes demandas geradas a partir de uma fungéo
utilidade do tipo U(X, Y) = X? + Y? as demandas individuais
por cada bem sao independentes do preco do outro.
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ANPEC 2011 - Questao 02

O A funcdo dispéndio E(p, U) é a funcao valor associada ao
problema de minimizacao do dispéndio, condicionado a
determinado nivel de utilidade U que o consumidor deseja
alcancar. As seguintes propriedades sao validas para essa
funcao: homogeneidade de grau zero nos precos dos
produtos, nao decrescente nos precos de cada produto pj,
crescente em U e cOncava nos precos.
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problema de minimizacao do dispéndio, condicionado a
determinado nivel de utilidade U que o consumidor deseja
alcancar. As seguintes propriedades sao validas para essa
funcao: homogeneidade de grau zero nos precos dos
produtos, nao decrescente nos precos de cada produto pj,
crescente em U e cOncava nos precos. F

@ Sabendo que a fungdo de utilidade indireta de um
consumidor é dada por:

R
V(p1,p2,R) = —5c—5=
2p9°py°

é possivel afirmar que a funcdo dispéndio associada a

essas preferéncias é dada por: E(p1, p2, U) = 2p3°p9°U.
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@ Sabendo que as preferéncias de um consumidor sdo
representadas pela relacao binaria descrita abaixo, na
gual a cesta x é fracamente preferivel a cesta y se, e
somente se

XZYESX1>Y10UX1=X2 € X220,

€ possivel afirmar que essas preferéncias sao completas,
transitivas e continuas.
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© Se em uma economia sé existem dois bens entre os quais
o consumidor tem de escolher, entao é possivel afirmar
que os dois sao substitutos.
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que os dois sao substitutos. F(difere do gab)

© Um consumidor tem suas preferéncias pelos bens x e y
representadas pela seguinte funcdo utilidade u : R? — R:
Ux,y)=- [(x -3 +(y- 3)2]. Essas preferéncias exibem
ponto de saciedade global na cesta (0, 0).
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ANPEC 2010 - Questao 02

Considere a seguinte fungao utilidade u(x, y) = —)—1( -1 em
que x denota a quantidade do bem 1 e y a quantidade do

bem 2. Denote por px o preco do bem 1, por p, o preco do
bem 2 e por r a renda do consumidor. Responda V ou F as
seguintes alternativas:

O A demanda pelo bem 2 é
Y(Px, Py, ) =

r

Py + 1/ PxPy
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Considere a seguinte fungao utilidade u(x, y) = —)—1( -1 em
que x denota a quantidade do bem 1 e y a quantidade do

bem 2. Denote por px o preco do bem 1, por p, o preco do
bem 2 e por r a renda do consumidor. Responda V ou F as
seguintes alternativas:

O A demanda pelo bem 2 é
Y(Px, Py, ) =

r
Py + 1/ PxPy
@ A utilidade indireta é dada por

Px + Py + 2./PxPy

2r

V(px, p)/' r) =
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Considere a seguinte fungao utilidade u(x, y) = —)—1( - )1, , em

gue x denota a quantidade do bem 1 e y a quantidade do
bem 2. Denote por pyx o pregco do bem 1, por p, o prego do
bem 2 e por r a renda do consumidor. Responda V ou F as
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@ A funcdo dispéndio tem a forma de Elasticidade de
Substituicao Constante;
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bem 2. Denote por pyx o pregco do bem 1, por p, o prego do
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© Para esta funcéo utilidade, a equacao de Slutsky ndo vale.
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ANPEC 2009 - Questao 1

Considere uma fungao de utilidade Cobb-Douglas U = q¢ q%‘“
. Julgue as afirmativas abaixo:

Q A demanda hicksiana pelo bem 1 tem a forma
— 1
a1 =U[p] +p5] ", em que p=0,75.
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@ A demanda marshalliana pelo bem 1 tem a forma
g1 =Ap; *pg~tW , em que A é uma funcéo de o e em que
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